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Предикатом 𝑘-значной логики называется отображение 𝜌 : 𝐸𝑛
𝑘 → 𝐸2. Скажем, что

вектор-функция Ψ = (Ψ1, ...,Ψ𝑛) сохраняет 𝜌, если для всякого 𝛽 ∈ 𝜌 верно Ψ(𝛽) ∈ 𝜌.
Набор 𝛼 /∈ 𝜌 называется ключевым для 𝜌, если для всякого 𝛽 /∈ 𝜌 существует сохраняющая
предикат вектор-функция Ψ такая, что Ψ(𝛽) = 𝛼. Предикат, имеющий ключевой набор
называется ключевым. В работе [1] было дано полное описание ключевых предикатов
двузначной логики. Как оказалось, они обладают двумя дополнительными свойствами:

1) Каждый набор не из предиката является ключевым.

2) Произвольный ключевой набор может быть отображен в любой другой ключевой
набор с помощью биективной вектор-функции Ψ.

В связи с этим для 𝑘 ≥ 3 вводятся понятия абсолютно ключевых и биективно ключе-
вых предикатов, которые будут обладать соответственно свойсвами 1 и 2. Уже в случае
𝑘 = 3 описание ключевых предикатов является гораздо более трудной задачей, что под-
тверждается примерами из той же работы [1]. Поэтому прежде предлагается остановиться
на более симметричном подклассе биективно ключевых предикатов трёхзначной логики и
дать его полное описание.

Предикат арности 𝑟 называется псевдодвузначным ключевым, если он принимает зна-
чение 1, когда хотя бы один из аргументов равен 2, и является ключевым предикатом
двузначной логики на множестве {0, 1}𝑟.

Теорема. Предикат 𝜌(𝑥1, ..., 𝑥𝑛) ̸≡ 0 трехначной логики является биективно ключевым
тогда и только тогда, когда для некоторого множества линейных функций L = {𝐿1, ..., 𝐿𝑟}
со сложением по модулю 3 он представим в виде

𝜈(𝐿1, ..., 𝐿𝑟) ∨ 𝜇1(L1) ∨ ... ∨ 𝜇𝑠(L𝑠),

где 𝜈, 𝜇1, ..., 𝜇𝑠 – псевдодвузначные ключевые предикаты, причем 𝜇𝑖 имеют лишь 2 нуля,

а L =
𝑠⨆︀

𝑖=1

L𝑖 – разбиение множества L на независимые подмножества линейных функций.
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