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<p>В работе изучаются проблемы единственности разложения функций в ортого-
нальный ряд. Один из разделов данной тематики — теория множеств единственности.
Множество 𝐴 ⊂ 𝐷 называется множеством единственности (иначе, 𝑈 -множеством) для
некоторой системы функций {𝑓𝑛} с областью определения 𝐷, если сходимость к нулю
на 𝐷 ∖ 𝐴 ряда

∑︀
𝑛

𝑐𝑛𝑓𝑛 влечет равенство нулю всех 𝑐𝑛. Множества, которые не явля-

ются множествами единственности, называются множествами неединственности (иначе,
𝑀 -множествами). Множества единственности для тригонометрической системы функций
служили предметом многочисленных исследований (см. напр., [7, гл. XIV], [1, гл. IX],
[5]). Первые результаты о природе множеств, при сходимости вне которых к нулю ря-
дов по тригонометрической системе не нарушается единственность, получал ещё Кантор
в конце 19 века. Изучались множества единственности и для других систем функций, в
частности, для системы Уолша [2, гл. III], [6, гл.VII]. В докладе будет рассказано о множе-
ствах единственности для подсистем системы Виленкина–Крестенсона. Отметим, что для
системы Виленкина–Крестенсона (такая же ситуация для тригонометрической системы
функций) любое счётное множество — 𝑈 -множество, все множества положительной меры
— 𝑀 -множества, а что касается континуальных множеств меры нуль, то среди них есть
как 𝑈 -множества, так и 𝑀 -множества. Для того чтобы получать множества единственно-
сти положительной меры можно рассматривать не всю систему, а подсистемы (см. напр.,
[3], [4]). Мы построили три семейства подсистем системы Виленкина—Крестенсона, для
которых получили достаточные условия на меру множеств единственности. Все эти се-
мейства содержат нелакунарные подсистемы. Для одного семейства мы получили, что все
множества нулевой меры будут множествами единственности, для двух других семейств
существуют множества единственности положительной меры. Отметим, что нами также
доказана неулучшаемость полученных результатов.</p>
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