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В работе рассматривается задача Коши для уравнения Хопфа

𝑢𝑡 + 𝑢𝑢𝑥 = 0, 𝑡 > 0, 𝑥 ∈ R

с разрывными начальными условиями

𝑢(0, 𝑥) = 𝑢0 =

⎧⎪⎨⎪⎩
0, 𝑥 < −1,

1, −1 < 𝑥 < 0,

0, 𝑥 > 0.

Построенное решение, будет получено склеиванием решений двух задач Римана (см. [1])
при малых 𝑡 и при больших 𝑡 строиться решение, которое будет удовлетворять усло-
вию Ранкина-Гюгонио.
При 𝑡 ≤ 2 «склеенное» решение имеет вид:

𝑢(𝑡, 𝑥) =

⎧⎪⎪⎪⎨⎪⎪⎪⎩
0, 𝑥+ 1 < 0,
𝑥+1
𝑡
, 0 < 𝑥+ 1 < 𝑡,

1, 𝑡− 1 < 𝑥 < 1
2
𝑡,

0, 𝑥 < 1
2
𝑡.

При 𝑡 > 2 «продолженное» решение имеет вид:

𝑢(𝑡, 𝑥) =

⎧⎪⎨⎪⎩
0, 𝑥+ 1 < 0,
𝑥+1
𝑡
, 0 < 𝑥+ 1 < −1 +

√
2𝑡,

0, 𝑥 > −1 +
√
2𝑡.

Таким образом, построено решение при всех 𝑡 > 0.
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