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Рассматриваются системы дифференциальных уравнений в частных производных на
функции 𝑢𝑘(𝑞, 𝑡), 𝑘 = 1, ..., 𝑛 двух независимых переменных 𝑞 и 𝑡, имеющие вид:

𝑢𝑘
𝑡 =

𝑛∑︁
𝑖=1

𝑣𝑘𝑖 (𝑢)𝑢
𝑖
𝑞, 𝑘 = 1, ..., 𝑛,

где коэффициенты 𝑣𝑘𝑖 зависят от 𝑢 = (𝑢1, ..., 𝑢𝑛). Такие системы называются системами
гидродинамического типа. Заметим, что коэффициенты 𝑣𝑘𝑖 , 1 ≤ 𝑖, 𝑘 ≤ 𝑛 системы пре-
образуются как тензор типа (1, 1) (аффинор) при невырожденных заменах координат
𝑤 = 𝑤(𝑢). Это обстоятельство позволяет развить для систем гидродинамического ти-
па дифференциально-геометрический подход. Важный шаг в исследовании таких систем
был сделан С.П. Новиковым и Б.А. Дубровиным в работе [1], в которой впервые был
предложен гамильтонов подход.

Отдельный интерес представляют диагональные системы гидродинамического типа, то
есть такие системы, что аффинор 𝑣𝑘𝑖 имеет ненулевые компоненты только на главной диа-
гонали. Среди таких систем С.П. Царев в работе [2] выделил полугамильтоновы системы
гидродинамического типа, а именно:

Определение 1. Диагональная система гидродинамического типа с попарно различны-
ми собственными значениями 𝜆𝑘(𝑢)

𝑢𝑘
𝑡 = 𝜆𝑘(𝑢)𝑢

𝑘
𝑞 , 𝑘 = 1, ..., 𝑛

называется полугамильтоновой, если выполнены условия (условия полугамильтоново-
сти):

𝜕𝑢𝑗
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)︂
.

Благодаря работе Хантьеса[3], в которой установлен критерий диагонализуемости про-
извольного аффинора, проверка полугамильтоновости произвольной системы гидродина-
мического типа является задачей, представляющей только вычислительную сложность.
Намного более сложной проблемой оказалось построение системы с таким свойством, так
как она представляет из себя нелинейную задачу. Данный доклад посвящен применению
обобщения алгебро-геометрической конструкции Кричевер[4] для построения полугамиль-
тоновой диагональной системы гиродинамического типа, развитого в работе О.И. Мохова
и Е.В. Глухова[5].

Мною построены три примера систем гидродинамического типа, отвечающих соответ-
ственно локальным скобкам Дубровина-Новикова, нелокальным скобкамМохова-Ферапонтова
и нелокальным скобкам Ферапонтова.
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