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Пусть 𝒮 = {𝑆1, . . . , 𝑆𝑚} – система сжимающих отображений в R𝑛. Непустое

компактное множество 𝐾 , удовлетворяющее уравнению 𝐾 =
𝑚⋃︀
𝑖=1

𝑆𝑖(𝐾) называется

аттрактором системы 𝒮.
Пусть 𝐼 = {1, . . . , 𝑚} – множество индексов системы 𝒮, и 𝐼* =

𝑒⋃︀
𝑛=1

∞𝐼𝑛 – множество

всех конечных слов i = 𝑖1 . . . 𝑖𝑛 в алфавите 𝐼, так,что 𝑆j = 𝑆𝑗1𝑗2...𝑗𝑛 = 𝑆𝑗1𝑆𝑗2 . . . 𝑆𝑗𝑛 , и мы
обозначим 𝑆j(𝐾) как 𝐾j.

Критическим множеством аттрактора 𝐾 системы 𝒮 является множество

𝐶 := {𝑥 : 𝑥 ∈ 𝑆𝑖(𝐾) ∩ 𝑆𝑗(𝐾), 𝑆𝑖, 𝑆𝑗 ∈ 𝒮}

Множество 𝜕𝐾 всех 𝑥 ∈ 𝐾 таких, что для некоторого j ∈ 𝐼*, 𝑆j(𝑥) ∈ 𝐶 называется
самоподобной границей множества 𝐾.

Дендрит – это локально связный континуум, не содержащий простых кривых.
Пусть 𝐾 – самоподобный дендрит, обладающий конечной самоподобной границей 𝜕𝐾

в таком случае 𝐾 обладает свойством одноточечного пересечения. Минимальный
поддендрит 𝛾 ⊂ 𝐾, содержащий 𝜕𝐾 называется главным деревом дендрита 𝐾.

Рассмотрим граф пересечения Γ(𝒮) системы 𝒮 который является двудольным графом
с долями 𝒦 = {𝐾𝑖 : 𝑖 ∈ 𝐼} и 𝒫 = {𝑝 : 𝑝 ∈ 𝐾𝑖 ∩𝐾𝑗, 𝑖, 𝑗 ∈ 𝐼, 𝑖 ̸= 𝑗} ∪ 𝜕𝐾, и с множеством
ребер 𝐸 = {(𝐾𝑖, 𝑝) : 𝑝 ∈ 𝐾𝑖} [1]. Существует естественное отображение 𝜙 множества 𝐸 на
𝜕𝐾 определенное 𝜙((𝐾𝑖, 𝑝)) = 𝑆−1

𝑖 (𝑝), которое задает маркировку ребер графа Γ(𝒮). Пара
(Γ(𝒮), 𝜙) = (𝒦,𝒫 , 𝐸, 𝜙) называется ростком дендрита 𝐾, или 𝑘-ростком, где 𝑘 = #𝜕𝐾.
Два k-ростка (Γ1, 𝜙1), (Γ2, 𝜙2) изоморфны, если существует изоморфизм графов Γ1 and
Γ2, совместимых с 𝜙1 и 𝜙2.

Теорема 1. Два самоподобных дендрита изоморфны ⇐⇒ их ростки изоморфны.
Мы определяем композицию k-ростков и доказываем следующую теорему:
Теорема 2. Множество k-ростков образует полугруппу с единицей.
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