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В 2003г. в работе [1] А.А. Гайфуллин описал системы Коксетера, нервы которых яв-
ляются псевдомногообразиями и обладают высокой степенью смежности. Из полученной
классификации следует, что все такие системы Коксетера являются прямым произведени-
ем конечного числа систем Коксетера из некоторого набора. Одна из этих систем выделя-
ется исключительно богатой группой симметрий. Граф Коксетера, соответствующий этой
системе, изображён на Рисунке 1. Интерес к изучению нервов групп Коксетера связан в
том числе с тем, что они являются линками вершин важных клеточных комплексов, на
которых действуют эти группы, см. [2].

Определение 1. Группа Коксетера - это группа, которая задаётся в виде
⟨𝑠1, 𝑠2, . . . , 𝑠𝑛|(𝑠𝑖𝑠𝑗)𝑚𝑖𝑗 = 1⟩, где 𝑚𝑖𝑖 = 1, 𝑚𝑖𝑗 ≥ 2 при 𝑖 ̸= 𝑗 и допускается 𝑚𝑖𝑗 = ∞, что
означает отсутствие соотношения.

Определение 2. Система Коксетера - это пара (𝑊,𝑆), где 𝑊 - группа Коксетера, а 𝑆 -
набор порождающих.

В 2023 г. автором получен следующий результат.

Теорема 1. Пусть (𝑊,𝑆) - система Коксетера, соответствующая графу Коксетера,
изображенному на Рисунке 1. Тогда в 𝑊 есть свободная от кручения подгруппа 𝐽 индекса
2481203. При этом 𝑊 действует на множестве старших клеток некоторого конечного
клеточного CW-комплекса 𝐸 размерности 9, а 𝐽 реализуется как стабилизатор клетки
старшей размерности в 𝐸. Комплекс 𝐸 является топологическим многообразием, и,
кроме того, 𝐸 - классифицирующее пространство для 𝐽 , т.е. 𝐸 = 𝐾(𝐽, 1).

Доказательство получено путём явного построения комплекса 𝐸 в виде 248-листного
накрытия над некоторым более просто устроенным (с комбинаторной точки зрения) ком-
плексом, тесно связанным с графом Коксетера, изображённым на Рисунке 2.
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Рис. : Рисунок 1
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