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В соответствии с [2] решётку 𝐿 называем 𝑘-верхне полумодулярной (𝑘-нижне полу-
модулярной) где 𝑘 – неотрицательное целое число, если для любых элементов 𝑎, 𝑏 ∈ 𝐿
выполняется условие 𝑑(𝑎 ∨ 𝑏 : 𝑏) ≤ 𝑑(𝑎 : 𝑎 ∧ 𝑏) + 𝑘 (𝑑(𝑎 : 𝑎 ∧ 𝑏) ≤ 𝑑(𝑎 ∨ 𝑏 : 𝑏) + 𝑘). Под
𝑑(𝑥 : 𝑦) при 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐿 и 𝑦 ≤ 𝑥 понимаем наибольшую длину среди длин всех максимальных
цепей от 𝑥 до 𝑦. Через M𝑘 и M𝑘 обозначаем классы конечных 𝑘-верхне полумодулярных
и 𝑘-нижне полумодулярных решёток соответственно.

Пусть 𝐿 – конечная решётка, через 0 и 1 согласно [4] обозначаем минимальный и
максимальный её элементы соответственно. При 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐿 и 𝑦 ≤ 𝑥 также согласно [4] через
𝑥/𝑦 обозначаем частное {𝑧 ∈ 𝐿|𝑦 ≤ 𝑧 ≤ 𝑥}, которое является подрешёткой решётки 𝐿.
Будем говорить, что конечная неодноэлементная решётка 𝐿 удовлетворяет условию 𝛼 (𝛽),
если 𝐿 ∈ M0 (𝐿 ∈ M0) и для любого её элемента 𝑢 < 1 решётка 𝑢/0 принадлежит классу
M0 (M0).

В [3] был сформулирован следующий результат, доказательство которого имеется в
[1]: если решётка является решёткой подгрупп некоторой конечной неединичной группы
и удовлетворяет условию 𝛼, то она принадлежит классу M1. Имеет место в некотором
смысле двойственный к указанному результат.

Теорема. Если решётка является решёткой подгрупп некоторой конечной неединичной
группы и удовлетворяет условию 𝛽, то она принадлежит классу M1.

Отметим, что существует решётка, которая удовлетворяет условию 𝛽, но не принадле-
жит классу M1. Например, такой решёткой является множество {∅, {1}, {2}, {1, 3}, {1, 2},
{2, 4}, {1, 3, 4}, {1, 2, 3}, {1, 2, 4}, {2, 3, 4}, {1, 2, 3, 4}},
состоящее из подмножеств множества {1, 2, 3, 4}, относительно отношения включения "⊆"
взятого в качестве частичного порядка.
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