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<p>Благодаря центральной предельной теореме хорошо известно, что сумма незави-
симых одинаково распределенных случайных величин при соответствующей нормиров-
ке сходится по распределению к стандартной нормальной случайной величине (однако
свертка нормальной случайной величины с произвольной, вообще говоря, не является
нормальной). Возникает естественный вопрос о сходимости дробной части свертки одина-
ково распределенных случайных величин к равномерному распределению, то есть о росте
энтропии дробной части свертки и ее максимизации. Пока получен ответ в следующих
случаях.

Утверждение 1.
Пусть 𝜉1, . . . , 𝜉𝑛, . . . суть независимые случайные величины, распределенные по закону

Бернулли с параметром 1−𝑝
2
, 𝜂𝑛 = 𝜉1 + . . .+ 𝜉𝑛.

Тогда остатки от деления свертки этих случайных величин на 𝑚 стремятся при 𝑛 → ∞
к равномерному распределению на {0, 1, . . . ,𝑚− 1}.

То есть для 𝑟 ∈ {0, 1, . . . ,𝑚− 1} :

𝑃 ({𝜂𝑛}𝑚 = 𝑟) → 1

𝑚
, 𝑛 → ∞

Утверждение 2.
Пусть 𝜉1, . . . , 𝜉𝑛, . . . суть независимые случайные величины, распределенные по бино-

миальному закону с параметрами 𝑡, 1+𝑝
2
, 𝜂𝑛 = 𝜉1 + . . .+ 𝜉𝑛.

Тогда остатки от деления свертки этих случайных величин на 𝑚 стремятся при 𝑛 → ∞
к равномерному распределению на {0, 1, . . . ,𝑚− 1}.

То есть для 𝑟 ∈ {0, 1, . . . ,𝑚− 1} :

𝑃 ({𝜂𝑛}𝑚 = 𝑟) → 1

𝑚
, 𝑛 → ∞

Таким образом, в частном случае показано, что дробные части сверток сходятся по
распределению к равномерным случайным величинам, их энтропии возрастают и макси-
мизируются с ростом числа слагаемых.</p>
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