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В работе [1] рассматривались последовательности частичных сумм регрессионных остат-
ков модели линейной регресии, для которых было получено ковариционное ядро следую-
щего вида

𝐾(𝑠, 𝑡) = E𝐵𝑓 (𝑠)𝐵𝑓 (𝑡) = min(𝑠, 𝑡)−
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где {𝐵𝑓 (𝑡), 𝑡 ∈ [0, 1]} – предельный гауссовский процесс,
𝐵𝑓 (𝑡) = 𝐵(𝑡)−𝐵(1)
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{𝐵(𝑡), 𝑡 ∈ [0, 1]} – стандартный винеровский процесс,
𝑔(𝑥, 𝑦) = 𝑓(𝑥)𝑇𝐹−1𝑓(𝑦), 𝑓(𝑥) ∈ R𝑝, 𝐹 =
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Мы хотим получить похожий результат, но для пуассоновской регрессии, и на основе зна-
чений частичных сумм регрессионных остатков построить критерий, который бы говорил
о правильности выбранной модели в целом. Для этого была сформулирована и доказана
теорема 1, рассмотрены частные случаи при разных функциях 𝑔𝑖(𝑡), 𝑡 ∈ [0, 1], 𝑖 = 1, . . . ,𝑚.

Теорема 1 Пусть 𝑌1, . . . , 𝑌𝑛 — независимые пуассоновские величины с параметрами
𝜆1, . . . , 𝜆𝑛, определяемыми равенством 𝜆𝑖 =

∑︀𝑚
𝑗=1 𝜃𝑗𝑔𝑗(𝑖/𝑛), где 𝑔𝑗 — известные функции,

а 𝜃𝑗 — неизвестные параметры. Пусть существует 𝜀𝑔𝑡; 0 такой, что для любого 𝑡 ∈ [0, 1]
выполнено

∑︀𝑚
𝑗=1 𝜃𝑗𝑔𝑗(𝑡) ≥ 𝜀. Кроме того, пусть функции 𝑔𝑗 интегрируемы по Риману на

[0, 1], и матрица
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невырождена.
Обозначим 𝑌 =

∑︀𝑛
𝑖=1 𝑌𝑖/𝑛, ̂︀𝜆𝑖 =

∑︀𝑚
𝑗=1

̂︀𝜃𝑗𝑔𝑗(𝑖/𝑛), 𝑖 = 1, . . . , 𝑛, где ̂︀𝜃𝑗 – оценки 𝜃𝑗 методом
наименьших квадратов, ̂︀𝜀𝑖 = 𝑌𝑖 − ̂︀𝜆𝑖, 𝑖 = 1, . . . , 𝑛, ̂︀𝑆0 = 0, ̂︀𝑆𝑘 =

∑︀𝑘
𝑖=1 ̂︀𝜀𝑖, 𝑘 = 0, . . . , 𝑛. Тогда

случайная ломаная ̂︀𝑍𝑛 = { ̂︀𝑍𝑛(𝑡), 0 ≤ 𝑡 ≤ 1}, построенная по точкам
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𝑘
𝑛
,
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)︂
, сходится

по распределению в равномерной метрике на [0, 1] к центрированному гауссовскому про-
цессу̂︀𝑍 = { ̂︀𝑍(𝑡), 0 ≤ 𝑡 ≤ 1} с ковариационной функцией

𝐾(𝑠, 𝑡) = E ̂︀𝑍(𝑠) ̂︀𝑍(𝑡) =
=
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+ h(𝑠)𝐺−1
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где 𝐺(𝑡) =
(︁∫︀ 𝑡
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и g(𝑡) = (𝑔1(𝑡), . . . , 𝑔𝑚(𝑡)),

h(𝑡) =
∫︀ 𝑡

0
g(𝑠) 𝑑𝑠, 𝑎 = h(1)𝜃, 𝜃 = (𝜃1, . . . , 𝜃𝑚)

𝑇 .
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