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Рост конечно-порожденной группы измеряет скорость увеличения числа ее элементов в
зависимости от их словарной длины относительно фиксированного конечного порождаю-
щего множества. Изучение асимптотического поведения функции роста является важной
задачей геометрической теории групп. Известно, что конечно-порожденные группы могут
иметь полиномиальный, экспоненциальный или промежуточный рост.

Особый интерес представляет рост свободных бернсайдовых групп 𝐵(𝑚,𝑛), которые
задаются как факторгруппа свободной группы ранга 𝑚 по нормальной подгруппе, порож-
денной всеми 𝑛-ми степенями. С. И. Адян доказал, что группа 𝐵(𝑚,𝑛) имеет экспоненци-
альный рост для нечетных 𝑛 ≥ 665 и 𝑚 ≥ 2. Для случая 𝑚 = 2 им была получена явная
нижняя оценка функции роста [1].

Безусловно, из оценки Адяна автоматически следует экспоненциальный рост свобод-
ных бернсайдовых групп 𝐵(𝑚,𝑛) и для любого большего числа образующих 𝑚. Однако в
данной работе (основные результаты изложены в [2]) мы получаем более точную оценку
для каждого ранга 𝑚, которая находит применение в дальнейшем.

Основной результат работы заключается в следующем: для всех 𝑚 ≥ 2, нечетных
𝑛 ≥ 665 и любого натурального 𝑠 относительно множества свободных образующих 𝑆 вы-
полняется неравенство:

𝛾𝐵(𝑚,𝑛),𝑆(𝑠) ≥
𝑚

𝑚− 1
(2𝑚− 1− 2 · 10−3)𝑠.

Данный результат позволяет получить явные нижние оценки функций роста для широкого
класса конечно-порожденных групп. В частности, если 𝑚-порожденная группа 𝐺 допус-
кает сюръективный гомоморфизм на 𝐵(𝑚,𝑛) при нечетном 𝑛 ≥ 665, то ее рост ограничен
снизу аналогичной функцией. Этот подход находит применение при конструировании и
исследовании бесконечных семейств групп с заданными свойствами, в том числе при изу-
чении групп, удовлетворяющих вероятностному тождеству 𝑥𝑛 = 1 [3].
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